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ΘΕΜΑ A: 
         A1) Σχολικό βιβλίο σελ. 133. 
         Α2) Σχολικό βιβλίο σελ. 51. 
         Α3) Σχολικό βιβλίο σελ. 185. 
 
         Α4)Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις ως Σωστές ή Λάθος. 

α) ΛΑΘΟΣ,    β) ΣΩΣΤΟ,    γ) ΣΩΣΤΟ,   δ) ΣΩΣΤΟ,   ε) ΛΑΘΟΣ. 
 

ΘΕΜΑ Β:  
Β1)  

 
και 

 
 
Β2)  
α’ τρόπος  

 
 
β’ τρόπος  
 

 

 



 

 

 

Β3)  

 
 

ΘΕΜΑ Γ:   

Γ1)  

 
 
Γ2) i)    

 
 
 

x -∞                                              -1                            1                                    +∞ 
f ’(x) - +                       - 

f (x) ↘ ↗                          ↘ 

 
 

 
ii) 
 

 
 
 
 
 



 

 

 
iii) 
 

 

Γ3 
i) 

 

 
 
ii)  

 

 
 

ΘΕΜΑ Δ:   
Δ1)  

Έστω η συνάρτηση  
 

• H φ(x) συνεχής στο [-1,0] ως άθροισμα συνεχών συναρτήσεων. 

• φ(-1)=g(-1)-1<0, φ(0)=g(0)+0=g(0)>0 γιατί g(x)>0 
 
Οπότε από θεώρημα Bolzano υπάρχει ένας τουλάχιστον  

 
 



 

 

H h(x) είναι παραγωγίσιμη στο (-1,0) ως άθροισμα παραγωγίσιμων συναρτήσεων  
με : ≠0 
 
Έστω ότι η εξίσωση φ(x)=0 έχει δύο ρίζες τις 

 
 
 
 
 
Δ2)  
 
Η f είναι παραγωγίσιμη στο 0 οπότε θα ισχύει η σχέση: 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

Δ3) 
i) 

 
Άρα η συνάρτηση f γνησίως αύξουσα.  
Οπότε :  
ii) 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

Δ4)i) 
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